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Resumen

En esta charla voy a explicar como la parte torsión del grupo de Witt de un cuerpo
formalmente real contiene información sobre el número de pitágoras de dicho cuerpo (es
decir el mínimo número n tal que cada suma de cuadrados es igual a una suma de n
cadrados). E. Becker aplicó eso a la sucesión exacta de Milnor para el cuerpo racional
en una variable para obtener la siguiente caracterisación de cuerpos hereditariamente
pitagóricos, es decir de cuerpos formalmente reales en cual cada suma de cuadrado es
un cuadrado y tal que cada extensión finita real tiene la mísma propiedad (ejemplos
típicos: R o R((t))):

Para cuerpo formalmente real K son equivalentes:

1) K es hereditariamente pitagórico.

2) Cada suma de cuadrados en K(X) es una suma de dos cuadrados.

En la segunda parte de la charla presento una generalización de esta caracterisación
por añadir el siguiente en la lista de equivalencias:

3) Existe un cuerpo formalmente real de funciones en una variable F de genero cero
sobre K tal que cada suma de cuadrados es una suma de dos cuadrados.

Eso es una consecuencia de trabajo mío y de trabajo de Tikononov & Yanchevskii.
Además hablaré sobre la imposibilidad de generalizar una implicación de esta equiva-
lencia a cuerpos de funciones de genero mayor o igual que uno, y nuestros pequeños
avances (trabajo en común con David Leep) en generalizar la otra implicación a curvas
de genero más grandes.
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